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Диссертация Туйчиева Анваржона Махмуджоновича «Решение 
некоторых экстремальных задач теории приближения в гильбертовых 
пространствах» выполнена на кафедре информатики и вычислительной 
математики ГОУ «Худжандский государственный университет имени 
академика Бободжана Г афурова».

Туйчиева А.М. родился 24 июня 1987 года в кишлаке Катарбулак, 
Бободжон Гафуровского района, Ленинабадской области, Таджикской ССР.

В 2010 году окончил математический факультет Худжандского 
государственного университета по специальности «Прикладная математика» 
В период с 2015 по 2017 гг. Туйчиева А.М. был магистром (Диплом ДММ № 
0006036 от 12.07.17) и с 2017 по 2020 гг. был докторантом (РкО) при 
кафедре информатики и вычислительной математики ГОУ «Худжандский 
государственный университет имени академика Бободжона Гафурова», по 
специальности 6Б060Ю0- математика. В настоящее время работает на 
должности старшего преподавателя кафедры алгебры и геометрии ГОУ 
«Худжандский государственный университет имени академика Бободжона 
Гафурова».

В период обучения в докторантуре (РЮ) он подготовил диссертацию на 
тему: «Решение некоторых экстремальных задач теории приближения в 
гильбертовых пространствах».

Научный руководитель -  Тухлиев Камаридин, доктор физико- 
математических наук, профессор кафедры информатики и вычислительной 
математики ГОУ «Худжандский государственный университет имени 
академика Бободжона Г афурова»

По итогам обсуждения диссертации принято следующее заключение:
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ЗАКЛЮЧЕНИЕ
Диссертация Туйчиева Анваржона Махмуджоновича «Решение 

некоторых экстремальных задач теории приближения в гильбертовых 
пространствах», представленная на соискание учёной степени доктора 
философии (РЮ) -  доктора по специальности 6Б060Ю0 -  Математика: 
6Э060Ю1- Вещественный, комплексный и функциональный анализ, 
соответствует требованиям «Положения о порядке присуждения ученых 
степеней» ВАК при Президенте Республики Таджикистан и является научно- 
квалификационной работой, в которой с исчерпывающей полнотой 
приведены решения ряда экстремальных задач теории приближения, 
связанных с: вычислением точных верхних границ отклонения некоторых 
классов функций от их частных сумм ряда Фурье- Чебышева в пространстве 
Ь2.ДМ, 1]; нахождением точных неравенств типа Джексона- Стечкина для 
совместных приближений функций и их производных посредством 
усредненного модуля непрерывности в пространстве Ь2;Ц[—1, 1]; вычислением 
точных значений поперечников и примением к задаче нахождения верхних 
граней совместных приближений некоторых классов функций в Ь2;Ц[-1, 1]; 
вычислением точных верхних граней совместного полиномиального 
приближения функций и их производных на всей оси в 12;Р(М); 
вычислением точных значений К-функционалов и обобщение результата 
С.Б.Вакарчука в метрике Ьр (0 < р < со); решением экстремальных задач 
совместного приближения функций и их производных для классов функций 
Щ[р(сот) ; вычислением точных значении п-поперечников некоторых классов
функций в пространстве Ь2;Р(М).

Таким образом, в диссертационной работе Туйчиева А.М. решён цикл 
сложных экстремальных задач теории приближения функций, что, 
несомненно, является актуальным и вносит существенный вклад в развитие 
общей теории приближения функций в различных полных нормированных 
пространствах.

Диссертация к защите представляется впервые.
Основные результаты диссертации опубликованы в 14 статьях.
Статьи, опубликованные в рецензируемых журналах из перечня 

ВАК при Президенте Республики Таджикистан и Минобрнауки 
Российской Федерации:

1. Туйчиев А.М. О совместном приближении функций и её производных 
частными суммами Фурье -  Чебышёва в 12 Д-1,1] [Текст] / К.Тухлиев,
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А.М.Туйчиев // Учёные записки ХГУ им. Б.Гафурова. Серия естественные и 
экономические науки. -2 0 1 8 .-4  (47). -  С. 15-21.

2. Туйчиев А.М. О приближении в среднем функций суммами Фурье -  
Эрмита в Ь2'Р(Н) [Текст] / К.Тухлиев, А.М.Туйчиев // Учёные записки ХГУ
им. Б.Гафурова. Серия естественные и экономические науки. -  2019. -  1 (48). 
-  С.3-10.

3. Туйчиев А.М. О среднеквадратическом полиномиальном 
приближении функций суммами Фурье -  Чебышёва [Текст] / А.М.Туйчиев // 
ДАН РТ. -  2020. -  Т.63. -  7-8. -  С.416-427.

4. Туйчиев А.М. Среднеквадратическое приближение функций на всей 
оси с весом Чебышёва -  Эрмита алгебраическими полиномами [Текст] / 
К.Тухлиев, А.М.Туйчиев // Труды Института математики и механики УрО 
РАН. -  2020. -  Т.26. -  2. -  С.270-277.

5. Туйчиев А.М. Наилучшие среднеквадратические приближения 
функций суммами Фурьё -  Чебышёва [Текст] / А.М.Туйчиев // Учёные 
записки ХГУ им. Б.Гафурова. Серия естественные и экономические науки. -  
2020. -  4 (55). -  С.8-13.

В других изданиях:
6. Туйчиев А.М. Приближение функций в среднем на вещественной оси 

алгебраическими полиномами с весом Чебышева -  Эрмита [Текст] / 
К.Тухлиев, А.М.Туйчиев // Материалы международной научной 
конференции “ Современные проблемы и приложения алгебры, теории чисел 
и математического анализа”, посвященной 60-летию академика АН РТ, 
профессора З.Х.Рахмонова и члена корреспондента АН РТ, профессора 
С.А.Исхокова, (Душанбе, 13-14 декабря 2019 г.). -  С.231-234.

7. Туйчиев А.М. Среднеквадратическое полиномиальное приближение 
функций суммами Фурье -  Чебышёва [Текст] / А.М.Туйчиев // Материалы 
международной конференции “ Современные проблемы функционального 
анализа и дифференциальных уравнений”, посвященной 70-летию 
профессора К.Х.Бойматова, (Душанбе, 25-26 декабря 2020 г.). -  С.333-336.

8. Туйчиев А.М. Среднеквадратические полиномиальные приближения 
функций частичными суммами Фурье-Чебышёва [Текст] / А.М.Туйчиев // 
Материалы республиканской научно-практической конференции 
“Современные проблемы прикладной математики и их роль в формировании 
технического мировоззрения общества”, (Худжанд, 29-30 октября 2021) -  
С.68-71.

9. Туйчиев А.М. Полиномиальные приближения функций суммами 
Фурье -  Чебышёва [Текст] / А.М.Туйчиев // Материалы международной
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научно-практической конференции АМТИ. “Прикладные вопросы точных 
наук”. (Россия г. Армавир, 30-31 октября 2021 г.) -  С.68-71.

10. Туйчиев А.М. Совместное приближение функций и их производных 
частными суммами Фурье -  Чебышёва первого рода [Текст] / А.М.Туйчиев // 
Материалы республиканской научно-практической конференции 
“Актуальные проблемы точных наук и информационных технологий”, 
посвященной 25-летию Российско-Таджикского (Славянского) университета, 
(Душанбе, 28 мая 2021 г.). -  С. 184-188.

11. Туйчиев А.М. Наилучшие приближения функций частичными 
суммами рядов Фурье -  Чебышева [Текст] / А.М.Туйчиев // Материалы 
международной научно-практической конференции “Современные проблемы 
прикладной математики и информационных технологий”, (Узбекистан. г. 
Бухара, 11-12 мая 2022 г.). -  С.74-75.

12. Туйчиев А.М. Среднеквадратические полиномиальные приближения 
функций суммами Фурье -  Чебышева [Текст] / А.М.Туйчиев // Материалы 
международной научной конференции “Современные проблемы 
математического анализа и теории функций”, посвященной 70-летию 
академика НАНТ М.Ш. Шабозова, (Душанбе, 24-25 июня 2022 г.). -  С. 144- 
147.

13. Туйчиев А.М. Среднеквадратическое приближение функций 
суммами Фурье -  Чебишева [Текст] / А.М.Туйчиев // Материалы 
международной научной конференции “Уфимская осенняя математическая 
школа-2022”, (Уфа, 28 сентября -  1 октября 2022г.). -  С. 186-188.

14. Туйчиев А.М. Наилучшие приближения функций рядами Фурье -  
Чебышева в Ь2м [Текст] / К.Тухлиев, А.М.Туйчиев // Материалы
международной научно-практической конференции “Комплексный анализ и 
его приложения”, посвященной 75-летию профессора И.К.Курбанова и 70- 
летию профессора Дж.С.Сафарова, (г. Бохтар 19 ноября 2022 г.). -  С. 199-201.

Результаты, изложенные в работах [3], [5],[7]-[13] получены автором 
самостоятельно, а работы [1], [2], [4], [6] и [14] выполнены в соавторстве с 
научным руководителям Тухлиевым К., которым принадлежат постановка 
задачи и выбор метода доказательства.

Степень достоверности результатов полученных в диссертации, 
являются решении двух экстремальных задач, связанных с нахождением 
точной верхней грани наилучшего полиномиального приближения функций в 
гильбертовом пространстве с весом Чебышёва и Эрмита. При решении 
указанных задач в качестве аппарата приближения используются 
классические ортогональные многочлены Чебышёва и Чебышёва - Эрмита.
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Степень обоснованности полученных в диссертации научных результатов 
подтверждается строгими математическими доказательствами.

Актуальность и целесообразность диссертационной работы 
определяется тем, что в ней решается ряд конкретных экстремальных задач, 
связанных с наилучшим приближением функций по ортогональным 
многочленам Чебышёва и Чебышёва - Эрмита. Причём во всех 
перечисленных задачах решение доведено до точных констант, а это, как 
известно, удаётся в редких случаях.

Основные результаты:
• найдены точные верхние грани отклонения некоторых классов 

функций от их частных сумм ряда Фурье -  Чебышева в пространстве;
• найдены точные неравенства типа Джексона -  Стечкина для 

совместного приближения функций и их производных посредством 
усреднённых модулей непрерывности в пространстве Ь2м[-1,1];

• найдено значение поперечников, и полученный результат применен к 
задаче нахождения верхних граней совместных приближений некоторых 
классов функций в Ь2 [-1,1];

• найдено значение верхних граней совместных полиномиальных 
приближений функций и их производных на всей оси в Ь2 (Р);

• найдено значение К-функционалов и обобщен результат С.Б.Вакарчука 
в метрике Ьр (0 < р  < оо);

• решена экстремальная задача совместных приближений функций и их 
производных для классов функций 1У (̂сот) ;

• найдены значения п -поперечников некоторых классов 
дифференцируемых функций в пространстве Ь2р(Я).

Основные результаты диссертации неоднократно докладывались и 
обсуждались на семинарах кафедры информатики и вычислительной 
математики ГОУ «Худжандский государственный университет имени 
академика Бобожана Гафурова» под руководством профессора К.Тухлиева 
(г.Худжанд, 2015-2022 гг.) и кафедры «Математического анализа и теории 
функций» Таджикского национального университета под руководством 
академика Национальной академии наук Таджикистана, профессора М.Ш. 
Шабозова (Душанбе, 2016-2022 гг.), а также ряд международных и 
республиканских научно-практических конференциях.

Работа имеет как теоретическое, так и прикладное значение. 
Примененные в ней методы и полученные результаты могут применяться в 
других экстремальных задачах теории приближений, теории функций многих
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переменных. Результаты и методы диссертации могут быть использованы в 
организациях, научных институтах, занимающихся проблемами теории 
приближения функций, в том числе в Институте математики и механики им. 
Н.Н.Красовского УрО РАН, в Таджикском национальном университете, в 
Худжандском государственном университете имени академика Б. Гафурова, 
в Хорогском государственном университете имени М. Назаршоева и 
Таджикском государственном педагогическом университете имени С. Айни.

Диссертация Туйчиева А.М. «Решение некоторых экстремалъных 
задач теории приближения в гилъбертовых пространствах» 
рекомендуется к защите на диссертационном совете бБ.КОА-ОП при 
Таджикском национальном университете на соискание учёной степени 
доктора философии (РЮ) - доктор по специальности 60060100 -  
Математика: 60060101 - Вещественный, комплексный и функциональный 
анализ.

Заключение принято на расширенном заседании Ученного совета 
математического факультета ГОУ «Худжандского государственного 
университета имени академика Б.Гафурова».

Присутствовали на заседании 16 членов Учёного совета. Результаты 
голосования: «за» - 16, «против» - нет, «воздержалось» - нет.

Протокол № 7/1 от 13 марта 2023 г.

Председатель заседания, декан математического
факультета, канд. физ.-мат. наук, доцент:

Независимый оппонент, канд. физ.-мат. наук, 
доцент, зав. кафедрой алгебры и геометрии 
ГОУ «Худжандский государственный университет 
им. академика Бободжана Гафурова»:

Независимый оппонент, канд. физ.-мат. наук, 
доцент,зав. кафедрой математических дисциплин 
и современногоестествознания Таджикского 
государственного университета права, 
бизнеса и политики:

Руководитель департамента 
по кадрам и специальным вопросам:
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